= CALCULO DE AREAS CON

" INTEGRALES

-

iEl area siempre es
positiva: cuidado con el
signo!

area bajo una curva - y area entre dos curvas

€ LAINTEGRAL Y EL AREA - el problema del signo

|

La integral y el area con Area bajo
sigho

IZ f(x) dx cuenta como

A=

una curva Area entre dos curvas
17 1601 dx A= [7f(x) - g(3)| dx

. . Si f cambia de signo, se parte en Integramos la de arriba menos la
negativo lo que queda bajo el los cortes con OX y se suman los de abajo entre sus puntos de
eje OX. Por eso una integral valores absolutos. corte.

no es siempre el area.

s = b q g A
Error tipico: calcular_[ f(x) dx directamente cuando la curva cruza el eje. Eso da el balance con signo,
a

no el area. jHay que localizar los cortes y partir la integral!

€@ ESTRATEGIA - PASO A PASO

e Dibuja la region e Halla los limites e Estudia el signo o Integra y suma

Haz un esbozo con Cortes con OX (f =0)
las curvas y las o entre curvas (f = g);
rectas para ver qué aflade las rectas x =
area buscas. a,x=h.

Con un punto de Integra en cada
prueba mira si f va tramo y suma los
por encima o por valores absolutos
debajo del eje (o de de cada trozo.

la otra curva).

€ CASO 1: AREA ENTRE UNA CURVA Y EL EJE OX

Halla el area limitada por f(x) = x2 — 1, el eje OX Q
ylasrectagx =0y x = 2.
fix)=k2-1 /

Az

Cortes con OX: x2-1 = 0= x = #1. En [0,2] el corte
relevante es x = 1.

Signo: en (0,1) es f < 0 (bajo el eje); en (1,2) es f > 0. jHay
que partir en x = 1!

Primitiva: [(x2-1) dx = X

3
: X -1 4-_2 -
Tramo [0,1]: 3 X evaluada 3 1 3 = A= 3|
-2
3

Tramo [1,2]: (2-2) - (-1 = £ - (-Z)= 5 = A=
4

3
& 2 4 6

A= + = S 2= 2
Areatotal: A=A, + A, 3 3 3 2u

Contraste: Iz (x*-1) dx = % (balance con signo) # 2 (area real). Por eso hay que partir.



@) cAsO 2 AREA ENTRE DOS CURVAS

Halla el 4rea encerrada entre la parabola f(x) = () Puntos de corte: X2 =x+2 = x*-x-2=0=x=-1lyx=2.
X2y larecta g(x) = x % 2. Son los limites.

Q ¢Quién va arriba? En x = 0: g(0) = 2 > f(0) = 0 = la recta
esta por encima.

Q Integramos f_arr — f_ab = (x+2) - x2. A= fl (x+2-x?) dx

@ Primitiva: > + 2x 3

Q Evaluamos: en x = 2 vale ﬂ; en x =-1vale =L

3 6"

@ Area:A:%—(—%):&+l:ﬂ:iu2_

Y

Truco: "arriba — abajo" ya sale positivo entre los cortes, asi que aqui no hace falta valor absoluto (mientras
no se crucen dentro del intervalo).

@ AVISOS Y CASOS PARTICULARES - lo que mas se pregunta en la PAU

Curva enteramente bajo el Varios cortes con el eje Dos curvas que se cruzan
eje Si f corta el eje varias veces Sify g se cortan dentro del
Si f(x) < 0 en todo [a,b], el &rea dentro de [a,b], hay que partir intervalo, cambia quién va
esA= —Ib f(x) dx = |Ib f(x) dx|. en cada raiz del intervalo e arriba: localiza esos cortes y
a a integrar por separado, parte también ahi, sumando |[f

La integral sale negativa; el

, sumando los valores absolutos - g| en cada trozo.
area es su valor absoluto.

de cada tramo.

Férmulas para recordar Idea clave
b . ’ . P .
A =I [f(x)] dx (parte en los cortes con OX) Primero los cortes (dan los limites y dénde partir),
é luego el signo (quién va arriba), y al final integrar y
A =Ib|f arr — f_ab| dx sumar en valor absoluto. Un buen dibujo evita casi
N _

todos los errores.
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