~ / LiMITES I = CONCEPTO Y El limite dice hacia donde se
4 C A LCU LO acerca f, no cuanto vale en

w el punto.
g idea, limites laterales, algebra de limites y limites en el infinito
€ :QUEESUN LIMITE?
Laidea Detalle importante
lim f(x) = L El limite no depende del valor f(a): la funcién
wa puede no estar definida en a, o valer otra cosa,
Cuando x se acerca a a (sin llegar a valer a), f(x) se y aun asi tener limite. Lo que cuenta es como
acerca tanto como queramos a L. Describe la se comporta cerca de a.

tendencia de la funcion.

e LIMITES LATERALES - por la izquierda y por la derecha

Definicién y existencia Ejemplo - funcién a trozos
X"jg f(x): acercandose por la izquierda (x<a). )('L"; f(x) =
f(x): por la derecha (x>a). x+1 six<2
Jlimf=| e limg¢=Ilim¢= {X2 Six=2
X-a X—a” x-at

limf=2+1=3y liMmf=22-4 como3#4,no
X-2 X-2

existe limf,
X2

€ ALGEBRA DE LIMITES - con limf= Ly limg = finitos

imfrg)=L+M lim(k-f) = kL
im(f.g) = L-M imf - L
x-a s s oy Ll
limfyn = n lim(f)g = | M

Calculo directo: sustituir

Si f es continua en a (polindmicas, exponenciales, senos/cosenos...), basta sustituir: )'('”; f(x) = f(a).

imx2-2x+1)=32-23+1=4




o LIMITES EN EL INFINITO - comportamiento cuando x — oo

Polinomios Cocientes de polinomios (segtin grados)
Manda el término de mayor grado; el signo . o lim X+l _

- : rado num < gr n . Ej:lIm —— =
depende del coeficiente y de la paridad del grado. S grado den = 0. Ej X y2

X — +00 X — —00 - g
 grados iguales = cociente de coef.
principales. Ej: lim i
X 00 X2+5

. - 3
grado num > grado den = #eo. Ej: liMm _X__ -

x-o x+1
+00,
Operaciones con « que si estan determinadas (nho son indeterminaciones)
00 + 00 = 0 k+ c0o =0
K - 00 =00 (signo) 00 - 00 = 00
Ea 0 L 00 (mira el signo)
0 0
a®=o (a>1) a®” =0 (0<a<1)
ook =00 (k>0)
e AVISOS FRECUENTES - lo que descuenta en la PAU
El limite # el valor Laterales que coincidan k/0 no es indeterminaciéon
Puede existir IMf aunque f(a) GEELE IR llult e X da e (estudia el signo con
no exista o valga otra cosa. No dos laterales deben existir y 0
confundas limite con imagen ser iguales. Vigila los trozos y los limites laterales). Las
' los saltos. verdaderas indeterminaciones
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